
UNIVERSIDADE FEDERAL DO ESPÍRITO SANTO
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Questão 1: (1,5 pontos) Se V é um K-espaço vetorial finitamente gerado e W ≤ V , mostre

que

dimV = dimW + dimW ◦.

Questão 2: (2,0 pontos) Considere a base B = {(2, 1), (3, 1)} de R2. Ache a base dual de

B.

Questão 3: (2,0 pontos) Sejam

mT (x) = (x− λ1)d1 . . . (x− λs)ds e pT (x) = (x− λ1)n1 . . . (x− λs)ns

os polinômios minimal e caracteŕıstico do operador T ∈ L(V ). Justifique cada uma das

afirmações baseando-se nos resultados vistos na disciplina sobre a decomposição de um ope-

rador em sua forma de Jordan.

(a) Existe ao menos um bloco di × di associado ao autovalor λi;

(b) O número de blocos associados ao autovalor λi é igual à multiplicidade geométrica de

λi.

Questão 4: (4,5 pontos) A menos de ordenamento dos blocos, de-

termine todas as posśıveis formas canônicas de Jordan para um ope-

rador

(a) cujo polinômio caracteŕıstico é pT (x) = (x− 2)3(x− 5)2;

(b) cujo polinômio minimal é mT (x) = (x − 2)2, sabendo que a

dimensão do espaço é 7;

(c) cujo polinômio caracteŕıstico é pT (x) = (x− 3)4(x− 5)4 e cujo

polinômio minimal é mT (x) = (x− 3)2(x− 5)2.

BOA PROVA!


