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Questão 1: Sejam V = F(R,R) o R-espaço vetorial das funções f : R → R e

V1 = {f ∈ F : f(x) = f(−x), ∀ x ∈ R} e V2 = {f ∈ F : f(x) = −f(−x), ∀ x ∈ R}

os subconjuntos de V formados, respectivamente, pelas funções pares e funções ı́mpares. Mostre

que:

(a) (2,0 pontos) V1 e V2 são subespaços vetoriais.

(b) (1,0 ponto) V = V1 ⊕ V2.

Questão 2: (1,0 ponto) Verifique se W = {(0, a, b) : a, b ∈ R} é gerado pelos vetores

u = (0, 1, 2) e v = (0,−1, 1).

Questão 3:

(a) (1,0 ponto) Defina conjunto linearmente dependente e conjunto linearmente independente.

(b) (1,5 pontos) Se F = Z2, o subconjunto {(1̄, 1̄, 0̄), (1̄, 0̄, 1̄), (0̄, 1̄, 1̄)} de F3 é linearmente

dependente?

Questão 4: (1,0 ponto) Verifique se o conjunto B = {1, 1 + x, 1− x2, 1− x− x2 − x3} é uma

base de P3(R), o espaço vetorial dos polinômios de grau até 3 e coeficientes reais.

Questão 5:

(a) (1,0 ponto) Mostre que se W1,W2 são subespaços vetoriais de um K-espaço vetorial V

então

⟨W1 ∪W2⟩ = W1 +W2.

(b) (1,5 pontos) Sejam v1 = (1, 2, 3), v2 = (3, 2, 1) e v3 = v1 + v2. Considere U = ⟨v1, v2⟩ e

V = ⟨v3⟩. Determine dim(U + V ) e dim(U ∩ V ).

Questão extra: (3,0 pontos) Sejam V = {p : [−1, 1] → R; p(x) = a3x
3 + a2x

2 + a1x + a0}
e S = {p ∈ V : p(−1) = 0 e p′(1) = 0}. Mostre que S é um subespaço vetorial de V .

Encontre uma base e a dimensão do subespaço S.

BOA PROVA!


