
UNIVERSIDADE FEDERAL DO ESPÍRITO SANTO
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Lista 2: Números naturais

(1) Mostre que não existe nenhum número natural n tal que 1 < n < 2.

(2) Mostre que, dado um número natural n qualquer, não existe nenhum número natural

m tal que n < m < n+ 1.

(3) Mostre, por indução, que:

(a) 1 · 2 + 2 · 3 + 3 · 4 + . . .+ n(n+ 1) =
n(n+ 1)(n+ 2)

3
, para todo n ∈ N;

(b) 1 + n ≤ 2n, para todo n ∈ N;

(c) 2n < n!, para todo n ≥ 4, n ∈ N.

(4) Mostre, usando o Prinćıpio da Boa Ordenação (PBO), que:

(a) 1 + 2 + 3 + . . .+ n =
n(n+ 1)

2
, para todo n ∈ N;

(b) 1 + n ≤ 2n, para todo n ∈ N.
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